(1-30) Alistirmalarda yerel maximum, minimum ve eyer noktalarini bulunuz:

Finding Local Extrema

Find all the local maxima, local minima, and saddle points of the

functions in Exercises 1-30.

1L fle,y) =x*+xp+p*+3x—3p+ 4

2 fle,y) =20y — 5x — 2% + dx + 4y — 4
Lfey)=x*+xp+3x+2p+5

4, fl,p)=5xp —Tx? + 3x — 6y + 2

1L f(x, ) = V56> — 8% — 16x — 31 + 1 — 8«
12, fix,p) = 1 — Va2 + 52

13, flr,y) =x*—3*— 2+ 6

14, f(x,y) = x> + 3y + 33

15, flx,y) = 6x% — 2x% + 3y? + 6xp

16. flx,y) = x> +3* + 3x> = 3> — 8

17. f(x,¥) = x> + 3xp® — 15x + 3 — 15y

18. f(x,y) = 23 + 29 — 9% + 3p?2 — 12y

19. flx,y) = 4y — x* — p*

5 foy) =2y —x*— 297 + 3x + 4

6. flx,y) = x> —dxy + y> + 6y + 2

7. flx,y) = 222 + 3xp + 4y — 5x + 2y
8. flx,y) =x?— 2y + 237 —2x + 2y + 1
9. flr,y) =x*—p — 2+ 4y + 6

10. f(x,y) = x> + 2xy

20. f(x,y) =x* + o+ 4y

1 1 1
m 22.f(x,y):}+xy+?

23. flx,y) = ysinx

2L flxy) =

24, f(x,y) = e*cosy
25. flx,p) = 5 V8 26. f(x,y) = &” — ye*
27, fy) = eGP +yY) 28 flay) = e — »?)
29, f(x,y) =2Inx +Iny —4dx — y

30. fx,y) =In(x+y) +x*—y

(31-38) problemlerde fonksiyonun verilmis bélgede mutlak maximum ve

minimum dederlerini bulunuz:

In Exercises 31-3 8, find the absolute maxima and minima of the func-
tions on the given domains.

31. f(x,y) = 26> —4x + y> — 4y + 1 on the closed triangular
plate bounded by the lines x = 0, y = 2, ¥y = 2x in the first
quadrant

32. Dix,y) = x> — xy + ¥ + 1 on the closed triangular plate in the
first quadrant bounded by the linesx = 0,y = 4,y = x

33. f(x,¥) = x® + y* on the closed triangular plate bounded by the
linesx = 0,y = 0,y + 2x = 2 in the first quadrant

34. Tx,y) =x*+xp +y? —6x on the
0=x=5-3=y=3

rectangular  plate

35. T(x,y) = x> + xy + > — 6x + 2 on the rectangular plate
0=x=5-3=y=0

36. f(x,y) = 48xy — 32x* — 24> on the
O=x=10=p=1

rectangular  plate

37. f(x,¥) = (4x — x*) cosy on the rectangular plate 1 = x =< 3,
—7/4 = y = @ /4 (see accompanying figure).

38. f(x,y) = 4x — 8xy + 2y + 1 on the triangular plate bounded by
the lines x = 0,y = 0,x + y = 1 in the first quadrant

(1-5) Problemlerde fonksiyonun verilmis egri tizerinde extremum noktalarini ve

degerlerini bulunuz:

1. f(x,y)=xy fonksiyonunun x”+2y” =1 elipsi {izerinde.

2. f(x,y)=xy fonksiyonunun g(x,y)=x"+y" —10=0 ¢emberi iizerinde.

3. f(x,v)=49—x"—y" fonksiyonunun x+3y =10 dogrusu iizerinde.

4. f(x,y)=x"y fonksiyonunun x+ y =3 elipsi {izerinde.
5. f(x,y)=4/x" +y" fonksiyonunun x)y° =54 egrisi lizerinde.
3259-3267 problemlerde fonksiyonlarin kritik noktalarint bulunuz:

3259. z==2x%4 xy* 4 5x? 4 42,
3261. z=xy(a—x—y).

3260. z=e¢>(x+ 4 2u).
3262. z=(2ax —x*) (2by — 4*).

3263. z=sinx+singt+cos(w+y O=x<n/4, O<<p<m/d).

3064, 2 — OtbEty
3266. u=2x* 4?1 22 — xy — x2.
3267. u=3Inx42Ilny+Slnz+In(22 —x—y—2).

3265, z=yV 142+ xV1+tu.



3291-3294 “de fonksiyonlarin sartli ekstremum noktalarini ve degerlerini Lagrange yéntemiye
bulunuz:

3201, z2=x"+4y" (m>1) npy x-+y=2 (x=0, y=0).
3292. z=xy npu ¥+ 17 =2ad.

1 1 | 1 1
3293. 2=}-+""7 HpH Ei_i-;f-i:ﬂ—i

8294, z=acos*x+bcosty mpu y—x="3.
3295. w =5 — 30 — 4y, a” +y” =25; 3096, u=1— 4z — 8y, 2> — 8y° = &;

3297 u=a*+ry+y? o +yt=1; ; ; g
2 I Y+ Sty =1 3288. u=zx/a+y/b, #* +y* =1 r>0

28. “de Fonksiyonun esitsizliklerle tanimlanan bolgede en biiyiik M ve en kiiciik m
degerlerini bulunuz:

28, Wu=asyt+z+y —-2<0<2, 2<u<d;

Qu=a-zy+y |2/ <2 <3
3)u:m2+12—4m -2<x<€1, —-1<y<3;
DHu=a+y*—3zy, 0<2<2, —]<y<2
Blu=a*+8° —6xy+1, 0<2<2, |yl €1;
6) ‘wi= ok |y, i.c|<1 \y|<2
Nu=z*-zy+y? |=|+|y| <L

8) u=(x+y)e", —2<9:—:—J i,

9.2-9.5 Tekrar integralleri hesaplaymiz:

.

2 v 3 5 /2 a(14cos i) w2 Qeosp
1 ;
/:/r +y)dy. 9.3. /dz’f “y2, 9.4. /du/ +2 .95 /dgp f rdr. 9.6. /dap / v dr.
0 1 2 'U 0 WCos @ ~m/2 Q

9.7-9.10 Tekrar integralleri igin integralleme bolgesini sinirlayan egrilerin denklemlerini
yazmiz ve bolgeyi ¢iziniz:

] 43 Vi 1 Vi-z?
947./d$/f(:zy Y. 9.8. /dt[fxy dy. 9.9, /dy / flz, v)dz. 9.10, /d:c / T, y) dy.
1 T 0 VT

9.17-9.24 Tekrar integrallerde integralleme sirasini degistiriniz:
6 —3+Vi2rda-z? 16—z

1 1yt 4
9-17-/dw / flz, y) dy. 9.18.fdy ] flz, y)da. 9.19./d$ / fle, ) dy.
-9 | y2—1 0

—3—12+dz—x° Vir—z?
| y 3 1 2 (at2)/2 10/3  (z42)/2
on. oy [ feios [o [ fenan s fa [ v [ [ @
0 yi 1 yije Z3 0 2 JaTd
a a+val-—z? V2 y2/2 7 9 10—
9.22.fdas / Fz, y)dy. 9.23. fd—y / Flo, y)de. 9.24. /dq;/fm . ﬂzy+/d;,; / Flo, y) dy.
0 V2oz—x? 2 yi-1 3 9/ 7 9z

Asagidaki integralleri hesaplayimiz:

9.26. [/(Ji2 +yY)dedy, G bolgesi y=x, x+y=2a, x=0 egrileriyle sirlanmistir.

9.27. // Vzy —y*dedy, G bolgesi kdseleri A(1, 1), B(5, 1), C(10, 2), D(2, 2) olan yamuktur.
G

e f/ eydady, G bolgesi a+y =2, «? +4? = 2y (« > 0) egrileriyle smirlanmustir,

rdxdy . .
0.42. f/ 3,2 O bolgesiy=ztgz, y=a, & =n/8 (x> n/8) egrileriyle simirlanmustir.



Kutupsal koordinatlara gecerek tekrar integralleri kutupsal koordinatlarda vaziniz:

3a/4 TR T e L
9.41. fu‘r / f(m)dy. 9.42. /d{L‘ ] [z, v)dy. 9.43. /dy / flzx, y)dz.
L e Y Ty e 0 N 0 -y
Kutupsal koordinatlara gegerek integralleri hesaplayiniz:
9.45. /d:x: / S dy.
0 0
o Val-y?
9.46. /dy [ \/aT— z? — y? dx.

9.47. // Va2 +y? = 9drdy, G bolgesi 2% +y* = 9ve 2° +y* = 25 gemberleriyle simirlannustir.
G

ABYMA OLDYRHOCTAMHI

9.48. /f Va2 —z? —y?dady. G bilgesia yarigapl, O(0,0) merkezli dairenin birinci bolgede
bulunanG kismudir.

9.49. //{.—;;9 +y*)drdy, G bolgesi 22 + 1 = az, 22+ 3% = 20z, y=0 (y > 0) egrileriyle simirlanmistir.
v

9.50. // drdy, G bolgesi 22 = ay, 2% +42 =24, y=0 (z >0, a >0) egrileriyle smirlanmistir.
G

9.51. /_/&r Va2 +y*dedy, G bolgesi (+2 +y%)? = a®(z® — %) (= > 0) lemniskat yapragiyal sinirlanmistir.
i

9.59. ' =4ax+4a” ve x+y=2a, (a>0) egrileriyle sinirlanmig D seklinin alanini
bulunuz.
9.60. yx =4 ve x+y =5 egrilerivle simrlanmis D seklinin alanini bulunuz.

3

8 _ b
9.61. yz#ﬁl, ve x=2y, x=0 (a>0) egrileriyle smirlanmig D seklinin alanimi
X" +4a

bulunuz.
9.62. r =a(l—cos¢@) ve r=a egrileriyle sinirlanmis (kardioit disinda kalan) D seklinin

alanini bulunuz.

Verilmis yiizevlerle smirlanmig cismin hacmini bulunuz:
9.83*. 22 —z2 =a? 22— y2=0d? z=0av2 (a>0).

984. y=2% z=y, 2+y=2.

9.85. 2> — y? = 2az, »* +y* = a®, z = 0 (Silindirin i¢i; ¢ >0).
9.86. 22+ > - 222 = —a?, 2(z® + %) — 22 =d® (a>0).

2

2
9.87. 7z = ce @/ttt T Y

(J.ZTEZ-ZI (a>0, b>0, c > 0).

9.88. 22 + y? = 2%, 2?2 + 42 - 22 = -4 (@>0).

Ikikatli integral yardimiyla homojen diizlemsel seklin (p(x, v)=1) kiitle merkezini ve
eksenlere gore atalet momentlerini bulunuz:

1. G sekli y* =x"—x",(x=0) kapali egrisiyle sinirlanmistir.

2. G sekli y* =x’—x",(x=0) kapali egrisiyle sinirlanmistir

3. G sekli yx =4 ve x+ y =35 egrileriyle smirlanmistir.



